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จ ำนวนเชิงซ้อน ม.5 เทอมปลำย สำระกำรเรียนรู้เพิ่มเติม 

 
 
 
 
 

ความหมายของจ านวนเชิงซ้อน 

การบวก ลบ คูณ หาร จ านวนเชิงซ้อน 

อินเวอร์สคูณของจ านวนเชิงซ้อน ( 1z ) 

สังยุคของจ านวนเชิงซ้อน ( z ) 

กราฟ และค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน ( z ) 

จ านวนเชิงซ้อนในรูปแบบเชิงขั้ว 

(cos sin )z z i    
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ความหมายของจ านวนเชิงซ้อน 
ให้ z  เป็นจ านวนเชิงซ้อน 

z ba i   
a  คือ Re( )z คือ ส่วนจริงของ z  
b  คือ Im( )z คือ ส่วนจินตภาพของ z  
 
โดยท่ี  

1i    ดังนั้น i  ไม่เป็นจ านวนจริง 
2 1i     

 
Note 
ถ้า 0b   จะได้ว่า z  เป็นจ านวนเชิงซ้อนที่เป็นจ านวนจริง 
ถ้า 0a   และ 0b   จะได้ว่า z  เป็นจ านวนเชิงซ้อนที่เป็นจ านวนจินตภาพแท้ 
 
เช่น เขียนเป็นจ านวนเชิงซ้อนนี้ให้อยู่ในรูป a bi  

1 4 1 4( 1) 1 4 1 1 2i           
1 3 1 3( 1) 1 3 1 1 3 i           
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Note 
1

2

3 2

4 2 2

1

. ( 1).

. ( 1).( 1) 1

i i

i

i i i i i

i i i



 

    

    

 

 
หา ni  ได้โดยน า 4 ไปหาร n  
ถ้าเหลือเศษ 1 จะได้ 1ni i i   
ถ้าเหลือเศษ 2 จะได้ 2 1ni i    
ถ้าเหลือเศษ 3 จะได้ 3ni i i    
ถ้าเหลือเศษ 0 (หารลงตัว) จะได้ 4 1ni i   
 
เช่น 26i   

น า 4  ไปหาร 26  จะได้เศษเหลือเท่ากับ 2   
ดังนั้น 26 1i    
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การบวก ลบ คูณ หาร จ านวนเชิงซ้อน 
ให้ 1z ba i   และ 2z dc i   
 
การบวก ลบจ านวนเชิงซ้อน 

1 2 ( ) ( )cz z b ida      และ 

1 2 ( ) ( )cz z b ida      
สมบัต ิ

1 2 2 1z z z z    
 
การคูณจ านวนเชิงซ้อน 
ให้ k  เป็นค่าคงตัว จะได้ 1 az bk k ik   
 

1 2

2

( ) ( )

( ) ( 1)

( )

b

b b

ca

a a

a a

z z i

c c

c c

i

i i i

ib b

d

d d

d d

bd icdac ba

  

   

    

   

 

สมบัต ิ

1 2 2 1z z z z  และ 

1 2 3 1 2 1 3( )z z z z z z z    
 
การหารจ านวนเชิงซ้อน 

1

2

a

z id

z bi

c





 

น า c id  คูณทั้งส่วนและเศษ เพื่อไม่ให้ตัวส่วนติดค่า i  
1

2

( )( )

( )( )

d

d

z i i

z i dc

b c

i

a

c







 

สูตร  
***** 2 2( )( )d dc c ci di   ***** 
 

1

2 2 2 2

2

( )( )d d d

d d

c cz i ia a a ib

c

i

z c

b bc i 
 

 

 

  
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อินเวอร์สคูณของจ านวนเชิงซ้อน ( 1z ) 
ให้ z ba i   

อินเวอร์สคูณของ z  คือ 1z  

โดย 1 1 1
1z z z

z

    

จะได้ว่า 
1 1

ib
z

a

 


 

น า a ib  คูณทั้งส่วนและเศษ เพื่อไม่ให้ตัวส่วนติดค่า i  
1 1( )

( ) ( )

b

b

i

b

a

a i ia
z




 
 

สูตร  
***** 2 2( ) ( )b ba a ai bi   ***** 
 

2 2

1 ba

a
z

i

b

 



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สังยุคของจ านวนเชิงซ้อน ( z ) 

z ba i   
สังยุคของ z  คือ z  
โดย z ba i   
สมบัต ิ
1) z z  
2) 2 2( ) ( )a ab bz z ai i b        จะได้ว่า z z  เป็นจ านวนจริง 
3) 

1 2 1 2z z z z    
4) 

1 2 1 2z z z z  

5) 1 1

2 2

z z

z z

 
 

 
 เมื่อ 2 0z   

6) ถ้า ( ) 0f x   มี 1z  เป็นค าตอบของสมการ  
     จะได้ว่า 

1z  เป็นค าตอบของสมการด้วย 
    สมบัติข้อที่ 6) มีข้อแม้ว่า สัมประสิทธิ์ของ ( )f x  ต้องเป็นจ านวนจริงทั้งหมด 
     (สัมประสิทธิ์รวมถึงค่าคงตัวด้วยนะครับ เพราะค่าคงตัวคือสัมประสิทธิ์ของ 0x นะ) 

 
กราฟ และค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน ( z ) 
สามารถเขียนจ านวนเชิงซ้อนในรูปของพิกัดและเวกเตอร์ได้ 

( , )ib bz a a    

 
จะได้ 2 2z ba   
 
 
 

X  (แกนจริง) 

Y  (แกนจินตภาพ) 

( , )z a b   

a   

b   
z
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สมบัต ิ

1) z z z z     ดังนั้น  2
z z z  

2) 
1 2 1 2z z z z  

3) nnz z   

4) 11

2 2

zz

z z
   เมื่อ 2 0z   

5) 
1 2 1 2z z z z    

6) 
1 2 1 2z z z z    

 
 
จ านวนเชิงซ้อนในรปูแบบเชิงขั้ว (cos sin )z z i    

 
( , )ib bz a a    

cos cosz
z

a
a    และ 

sin sinz
z

b
b    

จะได้ 

cos sinz iz z    
 (cos sin )z i   เรียกว่า จ านวนเชิงซ้อนในรูปแบบเชิงขั้ว 
 
และ เรียก   ว่า อาร์กิวเมนต์ของ z  
 
 
 

X  (แกนจริง) 

Y  (แกนจินตภาพ) 

( , )z a b   

a   

b   
z

  
   

ต้องเป็น   เสมอ 
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หา nz  
จาก  (cos sin )z z i    
จะได้ว่า 

 cos( ) sin( )
nnz in nz     

 
หารากที่ n  ของ z  
รากท่ี n  ของ (cos sin )z z i   
คือ 

360 360
cos sinn i

n n

k k
z

      
    

    
 

โดยที่  0, 1, ..., 1k n   
 

หา 11
1 2 1

2

, ,
z

z z z
z

  และ 1z  

ให ้
1 1 1 1(cos sin )z z i    และ 

2 2 2 2(cos sin )z z i    
 
1)  1 1 12 212 2cos( ) sin( )z z z z i         

โดยเรียก 21  ว่า อาร์กิวเมนต์ของ 21z z  

2)  11
1 2 2

2

1

2

cos( ) sin( )
zz

i
z z

                 

โดยเรียก 21  ว่า อาร์กิวเมนต์ของ 
2

1z

z
 

3) 1 1 1

1

1 1

1 1
(cos sin )z

z z
i      

4)  1 1 1 1cos( ) sin( )z z i      
 


