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ตรรกศาสตร์ ม.4 เทอมตน้ สาระการเรียนรู้เพ่ิมเติม 

 
 

การแจกแจงค่าความจริง 

การเช่ือมประพจน์ นิเสธของประพจน์ 
 

ประพจน์ท่ีสมมลูกนั 

สจันิรันดร์ 

การอ้างเหตผุล 

ประโยคเปิด และ ตวับ่งปริมาณ 

ประพจน์  
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ประพจน์ 
 
ประพจน์ คือ ประโยคท่ีมีคา่ความจริง เป็นจริงหรือเท็จ อยา่งใดอยา่งหนึง่เทา่นัน้ 
 
ข้อสังเกต 
ประโยคท่ีเป็นประพจน์ จะมีลกัษณะเป็น ประโยคบอกเล่า หรือ ปฏิเสธ 
ประโยคท่ีไม่เป็นประพจน์ จะมีลกัษณะเป็น ประโยคค าถาม, ค าสัง่, ขอร้อง, อทุาน 
 
การแจกแจงค่าความจริง 
 
จริง ใช้สญัลกัษณ์ T     

เทจ็ ใช้สญัลกัษณ์ F  
 
มี 2 ประพจน์แจกแจงคา่ความจริงได้ดงันี ้

p  q  

T  F  
F  T  
T  T  
F  F  

แจกแจงคา่ความจริงได้ 4 แบบ 

มี 3 ประพจน์แจกแจงคา่ความจริงได้ดงันี ้

p  q  r  
T  F  T  
F  T  T  
T  T  T  
F  F  T  
T  F  F  
F  T  F  
T  T  F  
F  F  F  
แจกแจงคา่ความจริงได้ 8 แบบ 

 
จ านวนวิธีการแจกแจง 2n  โดยที่ n  คือจ านวนประพจน์ 

เช่น ถ้ามี 4  ประพจน์ จะเขียนแจกแจงคา่ความจริงได้ 42 16  แบบ 
หรือ ถ้ามี 5  ประพจน์ จะเขียนแจกแจงคา่ความจริงได้ 52 32  แบบ 
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การเช่ือมประพจน์ และ นิเสธของประพจน์ 
 
การเช่ือมประพจน์ 
และ ( )  

p  q  p q  

T  F  F  
F  T  F  
T  T  T  
F  F  F  

ข้อสังเกต 
เช่ือมกนัด้วย และ ( )   
เป็นจริงได้ กรณีเดียว คือ เป็นจริงทัง้คู ่
(มีเทจ็อยู ่เป็นเท็จเลย) 
 

หรือ ( )  

p  q  p q  

T  F  T  
F  T  T  
T  T  T  
F  F  F  

ข้อสังเกต 
เช่ือมกนัด้วย หรือ ( )   
เป็นเท็จได้ กรณีเดียว คือ เป็นเท็จทัง้คู ่
(มีจริงอยู ่เป็นจริงเลย) 

ถ้า...แล้ว ( )  

p  q  p q  

T  F  F  
F  T  T  
T  T  T  
F  F  T  

ข้อสังเกต 
เช่ือมกนัด้วย ถ้า...แล้ว ( )   
เป็นเท็จได้ กรณีเดียว คือ  
ข้างหน้าเป็นจริง ข้างหลงัเป็นเท็จ 
 

กต่็อเม่ือ ( )  

p  q  p q  

T  F  F  
F  T  F  
T  T  T  
F  F  T  

ข้อสังเกต 
เช่ือมกนัด้วย ก็ตอ่เมื่อ ( )   
เป็นจริงได้ เมื่อ ทัง้คูม่ีคา่ความจริงเหมือนกนั 

 

 
นิเสธ (  

p  p  

T  F  
F  T  

ข้อสังเกต  ( )p p    
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***สมบัตกิารสลับที่ และสมบัตกิารเปล่ียนกลุ่ม 

p q q p    
p q q p    
p q q p    

 

p q q p     
 
 

( ) ( )p q r p q r p q r         
( ) ( )p q r p q r p q r         
( ) ( )p q r p q r p q r         
 
( ) ( )p q r p q r      
 
 
***ข้อควรระวังในการหาค่าความจริงของประพจน์*** 
     ถ้ามีวงเล็บให้หาคา่ความจริงภายในวงเล็บก่อน  
     แตถ้่าไม่มีวงเล็บให้หาคา่ความจริง   ก่อน แล้วจงึ ,   แล้วจงึ   แล้วจงึ   ตามล าดบั 
 
ประพจน์ที่สมมูลกัน 
 
ประพจน์ท่ีสมมลูกนั คือ ประพจน์ท่ีมีคา่ความจริงเหมือนกนัทุกกรณี 
 
***ประพจน์ท่ีสมมูลกันท่ีต้องจ า 
 
1) นล  นล   ,   นล  นล 
2)  (นล)   น ล   ,    (นล)   น ล 
3) นล   ล น 
4)  (นล)   น ล   ,   (นล)   น ล   
5) นล   (นล) (ลน) 
6) น (กล)   (นก) (นล)   ,   น (กล)   (นก) (นล)  
 
 

มีสมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม 
 

ไม่มีสมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม 
 

มีสมบัติการสลบัที่ 
 

ไม่มีสมบัติการสลบัที่ 
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สัจนิรันดร์ 
 

ประพจน์ท่ีเป็นสจันิรันดร์ คือ ประพจน์ท่ีมีคา่ความจริงเป็นจริงทุกกรณี 
 
การพสูิจน์สัจนิรันดร์ 
 

 
 
***หมายเหตุ 
ส าหรับประพจน์ท่ีเป็นเท็จได้หลายกรณี  เชน่ ประพจน์ท่ีเช่ือมด้วย   
ก่อนจะสรุปว่าเป็นสัจนิรัดร์ ต้องพสูิจน์ ให้ครบทุกกรณีก่อนว่าประพจน์ย่อยขัดแย้งกัน 
แตถ้่าพบกรณีใดไม่ขดัแย้งกนั(คล้อยตาม)สามารถสรุปได้เลยวา่ไม่เป็นสจันิรันดร์ 
 
ส าหรับตวัเช่ือม   จะดแูบบนีก็้ได้ 
ถ้าประพจน์ทางด้านซ้าย กบั ทางด้านขวา ของเคร่ืองหมาย   
สมมูลกัน จะสรุปได้วา่ เป็นสัจนิรันดร์ 
แตถ้่า 
ไม่สมมูลกัน จะสรุปได้วา่ ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 
 

 

ขัน้แรก 

สมมตุิให้ประพจน์ที่ต้องการพิสจูน์สจันิรันดร์ เป็นเท็จ 

ขัน้ต่อมา 

หาคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ย 
 

สรุป 

ถ้าคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ยขัดแย้งกนั สรุป เป็นสัจนิรันดร์ 

ถ้าคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ยไม่ขัดแย้งกนั สรุป ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 

ถ้าสรุปหาค่าความจริงของประพจน์ย่อยไม่ได้  สรุป ไม่เป็นสจันิรันดร์ 



 www.TewLek.com เวบ็ติวเลขดอทคอม 

 6 

การอ้างเหตุผล 
 

 
 
***ดงันัน้การพิสจูน์วา่ การอ้างเหตผุลนีส้มเหตสุมผลหรือไม ่ 
    จะต้องพิสจูน์วา่ประพจน์นีเ้ป็นสจันิรันดร์หรือไม่ 
 
 

ขัน้แรก 

สมมตุิให้ประพจน์ที่ต้องการพิสจูน์สจันิรันดร์ เป็นเท็จ 

ขัน้ต่อมา 

หาคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ย 
 

สรุป 

ถ้าคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ยขัดแย้งกนั สรุป เป็นสัจนิรันดร์ 

ถ้าคา่ความจริงของประพจน์ยอ่ยไม่ขัดแย้งกนั สรุป ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 

ถ้าสรุปหาค่าความจริงของประพจน์ย่อยไม่ได้  สรุป ไม่เป็นสจันิรันดร์ 

(เหตท่ีุ1   เหตท่ีุ2   ...   เหตท่ีุ n )   ผล 

พสูิจน์สัจนิรันดร์ 
 

ถ้าประพจน์นีเ้ป็นสัจนิรันดร์ 
การอ้างเหตผุลนีจ้ะสมเหตุสมผล 

ถ้าประพจน์นีไ้ม่เป็นสัจนิรันดร์ 
การอ้างเหตผุลนีจ้ะไม่สมเหตุสมผล 
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ประโยคเปิด และ ตัวบ่งปริมาณ 
 
ประโยคเปิด 
ประโยคเปิด คือ ประโยคบอกเลา่หรือปฏิเสธท่ีมีตวัแปร โดยเม่ือแทนคา่ตวัแปรด้วยสมาชิกใน 
เอกภพสมัพทัธ์ ประโยคเปิดจะกลายเป็นประพจน์ 
 
สัญลักษณ์ ประโยคเปิดท่ีมี x  เป็นตวัแปร ใช้สญัลกัษณ์ ( ), ( ),...P x Q x  
***ประโยคเปิดใช้ตวัเช่ือมตา่งๆ ( , , , )     และ นิเสธ ( )  ได้เหมือนกบัท่ีใช้กบัประพจน์ 
 
ตัวบ่งปริมาณ 1 ตัว  
ก าหนดให้ U คือ เอกภพสมัพทัธ์ 

 ( )x P x  หมายถึง สมาชิกทุกตัว (แต่ละตัว) ในเอกภพสมัพทัธ์ 
       แทนคา่ใน x  ของประโยคเปิด ( )P x  

 ( )x P x  หมายถึง สมาชิกอย่างน้อย 1 ตัว ในเอกภพสมัพทัธ์ 
       แทนคา่ใน x  ของประโยคเปิด ( )P x  

 

 ( )x P x  มีคา่ความจริงเป็นจริง 
เม่ือ สมาชิกทกุตวั(แตล่ะตวั)ในเอกภพสมัพทัธ์แทนคา่ใน ( )P x  แล้วเป็นจริง 

 ( )x P x  มีคา่ความจริงเป็นเทจ็ 

เม่ือ มีสมาชิกอยา่งน้อย 1 ตวัในเอกภพสมัพทัธ์แทนคา่ใน ( )P x  แล้วเป็นเท็จ 
 

 ( )x P x  มีคา่ความจริงเป็นจริง 
เม่ือ มีสมาชิกอยา่งน้อย 1 ตวัในเอกภพสมัพทัธ์แทนคา่ใน ( )P x  แล้วเป็นจริง 

 ( )x P x  มีคา่ความจริงเป็นเทจ็ 
เม่ือ ไมมี่สมาชิกตวัใดเลยในเอกภพสมัพทัธ์ท่ีแทนคา่ใน ( )P x  แล้วเป็นจริง 
 
สูตรนีอ้อกสอบบ่อยมาก!!! 

   ( ) ( )x P x x P x     

   ( ) ( )x P x x P x      
 
รู้ไว้นะ!!! 
ก าหนดให้ ( )P x  คือ 3 2x        จะได้     ( )P x  คือ  3 2x   
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ตัวบ่งปริมาณ 2 ตัว  
ก าหนดให้ U คือ เอกภพสมัพทัธ์ 
มีทัง้หมด 8 แบบ 
1)  ( , )x y P x y  เป็น จริง  
     เมื่อ น าแตล่ะตวัใน U แทนใน x แล้วสามารถน าทกุตวัใน U แทนใน y  แล้วเป็นจริง 

2)  ( , )x y P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าแตล่ะตวัใน U แทนใน x แล้วสามารถน าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน y  แล้วเป็นจริง 

3)  ( , )x y P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน x แล้วสามารถน าทกุตวัใน U แทนใน y  แล้วเป็นจริง 

4)  ( , )x y P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน x แล้วสามารถน าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน y  แล้วเป็นจริง 

5)  ( , )y x P x y  เป็น จริง  
     เมื่อ น าแตล่ะตวัใน U แทนใน y แล้วสามารถน าทกุตวัใน U แทนใน x  แล้วเป็นจริง 

6)  ( , )y x P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าแตล่ะตวัใน U แทนใน y แล้วสามารถน าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน x  แล้วเป็นจริง 

7)  ( , )y x P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน y แล้วสามารถน าทกุตวัใน U แทนใน x  แล้วเป็นจริง 

8)  ( , )y x P x y  เป็น จริง  
      เมื่อ น าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน y แล้วสามารถน าอยา่งน้อย 1 ตวัใน U แทนใน x  แล้วเป็นจริง 
 

สูตรนีอ้อกสอบบ่อยมาก!!! 

   ( , ) ( , )x y P x y x y P x y       

   ( , ) ( , )x y P x y x y P x y       

   ( , ) ( , )x y P x y x y P x y       

   ( , ) ( , )x y P x y x y P x y       
 
สิ่งที่น่าสนใจ 

 ( , )x y P x y    ( , )y x P x y   

  ( , )x y P x y    ( , )y x P x y   
 
 
 


