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เมทริกซ์ ม.4 เทอมปลาย สาระการเรียนรู้เพิ่มเติม  
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สัญลักษณ์และการเท่ากนัของเมทรกิซ์                   
 
สัญลักษณ์ของเมทริกซ์ 
ให้ A  เป็นเมทริกซ์ ท่ีมี มิติ m n  

1 1 1

2 2 2

1 2

1 2

1 2

....

....

....m m m

n

n

n

a a a

a a a
A

a a a

 
 
 
 
 
 

 

 
 
หรือ 

nmjiA a


       โดยที่ jia  คือค่าที่อยู่ในต าแหน่ง แถวที ่ i  หลักท่ี j  

 

เช่น 1 2

3 1
A

 
  
 

 

มีมิติ 2 2  

11 1 2222 11, 2, 3, 1a a a a      
 
การเท่ากันของเมทริกซ์ 
ให้ A  และ B  เป็นเมทริกซ์ 

A B   
ก็ต่อเมื่อ A  และ B  มีมิติเท่ากัน และ 
ค่าที่อยู่ในต าแหน่งเดียวกันใน A  และ B มีค่าเท่ากัน 
 
เช่น 

43

1 2
A B

xw

zy

   
    
   

 

ถ้า A B  จะได้ว่า , ,1 4,32 yw x z     
 
 
 

มี m  แถว 

มี n  หลัก 
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เมทรกิซ์ศนูย์ (0 m n  หรือ 0 ) 
เมทริกซ์ศูนย ์คือ เมทริกซ์ท่ีสมาชิกในทุกต าแหน่งมีค่าเป็น 0  

เช่น 
0 0

0 0
, 0 0

0 0
0 0

 
   
   
    

 

 
การบวกลบเมทริกซด์้วยเมทริกซ ์
บวกลบเมทริกซ์ด้วยเมทริกซ ์โดย 
มิติเท่ากัน และ ค่าที่อยู่ในต าแหน่งเดียวกันบวกลบกัน 
 
เช่น 

ให้ 
d

A
a b

c

 
  
 

   และ  
h

B
e f

g

 
  
 

 

 
b f

c
A B

a

g

e

d h

  
   

  
 

 
b f

c
A B

a

g

e

d h

  
   

  
 

 
สมบัต ิ
ให้ ,A B  และ C  เป็นเมทริกซ์ มิติ m n  
1) A B  จะมีมิติเป็น m n  
2) A B B A    
3) ( ) ( )A B BC CA BCA         
4) 0 0A A A     (โดย0  เป็นเอกลักษณ์การบวก) 
5) ( ) ( 0)A A A A       (โดย A  เป็นตัวผกผันการบวกของ A ) 
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การคูณเมทรกิซ์ด้วยค่าคงตัว 
น าค่าคงตัวไปคูณกับสมาชิกทุกตัวในเมทริกซ์ 
เช่น  ให้ k  เป็นค่าคงตัว 

k k
k

k

a b a b

d c kc d

    
   

    
 

 
สมบัต ิ
ให้ ,A B  เป็นเมทริกซ์ และ ,c d  เป็นค่าคงตัว 
1) ( )A B Bc c cA    
2) ( )Ad Adc cA    
3) ( ) ( ) ( )d d dA Ac cA c   
4) 0 0A   
5) 1A A  
 
เมทริกซ์เอกลักษณ์ ( nI  มมีิติ n n ) 

 1 1I          
2

1 0

0 1
I

 
  
 

        3

1 0 0

0 1 0

0 0 1

I

 
 


 
  

 

สมบัต ิ
ถ้า A  เป็น n n  เมทริกซ์ 
จะได้ว่า n nA AI I A   
 
 
 
 
 
 
 
 
 



www.TewLek.com เว็บติวเลขดอทคอม 

 5 

การคูณเมทรกิซ์ด้วยเมทรกิซ์ 

1 1 2 2
.m n m nA B   

ขั้นตอน 
1) จะคูณกันได้ก็ต่อเม่ือ 1 2n m  
2) ผลคูณมีมิติเป็น 1 2m n  
3) จะได้  

1 1 2 2
1 2

.m n m n ij m n
A B a  

     
โดยหา ija  ได้จาก 
น าแถวที่ i  ของ A  คูณกับ หลักท่ี j  ของ B (คูณกันแบบเรียงตัว)  
แล้วน าผลคูณท่ีได้มาบวกกัน 
 
สมบัต ิ
ให้ , ,ij ij ijm n n p p q

a b CB cA
  

              

 
1) AB AB  (บางกรณี AB AB )  
2) ( ) ( )C CA A A CB B B   เปลี่ยนกลุ่มได้แต่ห้ามสลับต าแหน่ง 
3) ,n mI IA A A A   ( I คือเมทริกซ์เอกลักษณ์) 
4) 0 0p m p nA  และ 0 0n p m pA    
5) ( )B C CA A AB    และ ( )CB CBA AC    
6) ( ) ( ) ( )A A Ad d BdB B B d A          โดย d  เป็นค่าคงตัว 
7) 2 2 2( ) 2 BA B A BA     ก็ต่อเมื่อ AB AB  
8) 2 2 2( ) 2 BA B A BA     ก็ต่อเมื่อ AB AB  
9) 2 2( )( )B BA A BA     ก็ต่อเมื่อ AB AB  
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เมทรกิซ์สลับเปลี่ยน ( tA ) 
tA  เรียกว่า “ทรานสโพสของเมทริกซ์ A ” 

 
การท า A  ให้เป็น tA  ท าได้โดย 
น าแถวที่ 1 ของ A  มาเป็นหลักที่ 1 ของ tA  
น าแถวที่ 2 ของ A  มาเป็นหลักที่ 2 ของ tA  
           .                             . 
           .                             . 
           .                             . 
น าแถวสุดท้าย ของ A  มาเป็นหลักสุดท้าย ของ tA  
 
เช่น 

ให้ 

4 2

1 2

3 4

5 6

7 8

A



 
 
 
 
 
 

 

 

จะได้ 
2 4

1 3 5 7

2 4 6 8

tA


 
  
 

 

 
A  มีมิติ 4 2  จะได้ tA  มีมิติเป็น 2 4  
 
สมบัต ิ
1) ( )t tA A  
2) ( )t t tBA B A  
3) ( )t t tB BA A    
4) ( )t tAc cA    ให้ c  เป็นค่าคงตัว 
5) 1 1( ) ( )t tA A   
 

จากแถวที่ 1 ของ A  กลายมาเป็นหลักที่ 1 ของ tA  
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ไมเนอร์ ( ( )ijM A ) และ โคแฟกเตอร์ ( ( )ijC A ) 
 
ไมเนอร ์ ( )i jM A   
คือ ค่าของดีเทอร์มิเนนต์ของเมทริกซ์ ซึ่งได้จากการตัดแถวที่ i
และ ตัดหลักท่ี j  ของเมทริกซ์ A  ออก 

เช่น ให้ 
1 2 3

4 5 6

7 8 9

A

 
 


 
  

 

32

1 2 3
1 2

( ) 4 5 6 8 14 6
7 8

7 8 9

M A        

 
โคแฟคเตอร ์ ( )i jC A   

( ) ( 1) . ( )j

ij

i

jiC A M A   
 
เช่น จากตัวอย่างก่อนหน้า 

5

23

2

2

3

3( ) ( 1) . ( )

( 1) .( 6)

( 1).( 6) 6

C A M A 

  

   
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ดีเทอร์มิเนนต์ (det ,A A ) 
 
เมทริกซ์ 2 2  

a b
A

c d

 
  
 

 

 

det
a b

A
c

c
d

bad    

 
 
เมทริกซ์ 3 3  

ให้ 
a b c

A d e f

g h i

 
 


 
  

 

 
 

det

a b c

A d e f

g h i

  

 
 

( )aei bfg cdh   ( )gec hfa idb    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( )bc  

ad  

( )gec hfa idb    

( )aei bfg cdh    

a

 

b  

d  e  

g  h  
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หรือหาค่าดีเทอร์มิเนนต์ โดย ( )i jC A  และ ( )i jM A  
ท าได้ดังนี ้

11 12 13

21 22 23

31 32 33

a a a

A a a a

a a a

 
 


 
  

 

 
เลือกแถวใดแถวหน่ึง หรือหลักใดหลักหน่ึงมา 
สมมุติว่าเลือกแถวที่ 1 
จะได ้

11 11 12 12 13 13

1 1 1 2 1 3

11 11 12 12 13 13

det . ( ) . ( ) . ( )

.( 1) . ( ) .( 1) . ( ) .( 1) . ( )

A a C A a C A a C A

a M A a M A a M A  

  

     
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สมบัติของดีเทอร์มิเนนต์      
ให้ ij n n

A a


     โดยที่ 2n   
 
1) det 0A  เป็นเมทริกซ์เอกฐาน เพราะหา 1A  ไม่ได้ 
     det 0A  เป็นเมทริกซ์ไม่เอกฐาน เพราะหา 1A  ได้ 
 
2) ถ้าสมาชิกในแถวใดแถวหน่ึงหรือหลักใดหลักหนึ่ง ใน A  เป็น 0ทุกตัว 
    จะได้ det 0A  

   เช่น
1 2 3

7 8 9

0 0 0A

 
 


 
  

 หรือ 
0 0

0 0

0 0

2

5

8

A

 
 


 
  

 

   จะได้ det 0A  
 
3) ถ้า เมทริกซ์ B เกิดจากการสลับกันระหว่าง 2 แถว หรือ 2 หลัก ของ เมทริกซ์ A  
    จะได้ det detB A  
    เช่น 

    
7 8 9

2 3

4 5 6

1

A

 
 


 
  

 และ 
1 2 3

8 9

4 5 6

7

B

 
 


 
  

 

    จะได้ det detB A  
 
4) ถ้า เมทริกซ์ A  มีแถว 2 แถว เหมือนกัน หรือ มีหลัก 2 หลัก เหมือนกัน 
    จะได้ det 0A  
    เช่น 

    
1 2 3

1 2 3

4 5 6A

 
 


 
  

 

    จะได้ det 0A  
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5) ถ้าน าค่าคงตัวไปคูณกับแถวใดแถวหน่ึง แล้วน าไปบวกหรือลบกับอีกแถวหน่ึง 
    จะได้ว่า ค่าดีเทอร์มิเนนต์ของเมทริกซ์ใหม่นั้นมีค่าเท่าเดิม 
    (ระหว่างหลักกับหลักสมบัตินี้ก็ใช้ได้นะ) 

   เช่น a c b d a b

c d d

k

c

k


  

 
6) ถ้าน าค่าคงตัว k  ไปคูณกับแถวใดแถวหน่ึงหรือ หลักใดหลักหนึ่งของเมทริกซ์ A  
    จะได้ว่า ค่าดีเทอร์มิเนนต์ของเมทริกซ์ใหม่ เท่ากับ detk A 

   เช่น a b a b

c d

k
k

d

k

c
  

 
7) det( ) det( )tA A  
8) det( ) det .detA AB B  
9) det( ) (det( ))m mA A         โดย m  เป็นจ านวนเต็มบวกใดๆ 
10) det( ) (det( ))nk kA A      โดย A  มีมิติ n n  

11) 1 1
det( )

det( )
A

A

            โดย det( ) 0A   

12) det( ) 1I                        โดย I  คือเมทริกซ์เอกลักษณ์ 
 
เมทรกิซ์ผูกพนั ( ( )adj A ) 

ให้
11 12 13

21 22 23

31 32 33

a a a

a a a

a a a

A

 
 


 
  

 

จะได้ 
11 12 13

21 22 23

31 32 33

( )

t
C C C

C C C

C C C

ad Aj

 
 


 
  
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ตัวผกผันการคูณของเมทรกิซ์ ( 1A ) 
ให้ A  มีมิติเป็น n n  และ 1A  จะมีมิติ n n  ด้วย 
จะได้ 1 1

nA IA A A    
 
การหา 1A  ของ เมทริกซ์ มิติ 2 2  

d
A

a b

c

 
  
 

 

จะหา 1A  ได้ ก็ต่อเมื่อ 0ad bc   

และ 1 1 d

d aa

b

cbc
A

 
  

  
 

 

หรือ 1 1
. ( )

det( )
A A

A
adj   

เทียบกันแล้วจะได้ว่า 
det( ) bA ad c   และ 

( )
b

c
adj A

a

d  
  

 
 

 
การหา 1A  ของ เมทริกซ์ มิติ 3 3  
ให้ A  มีมิติ n n  โดยที่ det( ) 0A   

1 1
. ( )

det( )
A A

A
adj   

 
สมบัต ิ
ถ้า ,A B  และ C  เป็นเมทริกซ์ท่ีมีอินเวอร์สการคูณ 
1) AB AC  จะได้ 1 1A AB A AC   จะได้ I B I C  จะได้ B C  
2) 1 1( )A A    
3) 1 1( ) ( )n n nA A A     

4) 1 1 1 11
( ) . .kA k A A

k

      

5) 1 1 1( ) .AB B A    และ 1 1 1 1( ) . .ABC C B A     
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การด าเนินการตามแถว 
เช่น 
1 2 (1) (2) 5 10 3 4 3 4 3 4

3 4 3 4 3 4 5 10 5 (

5 5

2 2)3 10 ( )4 1 2

           
            

             
 

 
 
Note 
ถ้า  

   n n BIA I  
จะได้ว่า 

1B A  
 
 
 
ระบบสมการ กับ เมทรกิซ ์
สามารถเปลี่ยนระบบสมการเชิงเส้นให้อยู่ในรูปเมทริกซ์ได้ดังนี้ 

1

2

3

1 1 1

2 2 2

3 3 3

a b c

a b

yx

x c

a b c

y

z

d

dz

yx d

z  

  

  

 

เขียนให้อยู่ในรูปเมทริกซ์ได้ดังนี ้
11 1 1

2 2 2

3 3

2

3 3

y

a b c

a b c

a z d

x

c

d

b

d    
    


    
        

 

 
หลักในการแก้สมการหลายตัวแปรด้วยวิธีธรรมดา   
(ถ้าไม่ชอบแกส้มการโดยใช้เมทริกซ)์ 
เช่น 4 สมการ 4 ตัวแปร ท าให้เหลือ 
3 สมการ 3 ตัวแปร ท าให้เหลือ 2 สมการ 2 ตัวแปร แล้ว  
ท าให้เหลือ 1 สมการ 1 ตัวแปร 
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