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สามเหลี่ยมมมุฉาก 

คา่ sin , cos , tan    ของมมุพืน้ฐาน 

***วงกลมหนึง่หน่วย*** 

สรุปสตูร 

ตวัผกผนัของฟังก์ชนัตรีโกณ กฎของไซน์ และ โคไซน์ 
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สามเหล่ียมมุมฉาก 

 
 

sin
a

c
   (ข้าม/ฉาก)                                           1

cos
sin

ec
c

a



   

 

cos
b

c
   (ชิด/ฉาก)                                                  1

sec
cos

c

b



   

 

tan
a

b
   (ข้าม/ชิด) sin

cos




                            1 cos

cot
tan sin

b

a




 
    

 
 

ค่า sin , cos , tan    ของมุมพืน้ฐาน 
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6


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***วงกลมหน่ึงหน่วย*** 
คือ วงกลมที่มีจดุศนูย์กลางท่ีจดุ (0, 0) และ มีรัศมียาว 1 หน่วย 
 
องศา กับ เรเดียน 

 
หนึง่รอบของวงกลม คือ 2  เรเดียน 360  
                                        เรเดียน 180  

                                      
2

  เรเดียน 180
90

2
   

                                      
3

  เรเดียน 180
60

3
   

                                      
4

  เรเดียน 180
45

4
   

                                      
6

  เรเดียน 180
30

6
   

 
1 60  (ลิปดา) และ 1 60   (ฟิลิปดา) 
 
Note มมุเรเดียน จะเขียนหน่วยเรเดียน หรือไม่เขียนก็ได้ 

         เช่น 
6

  เรเดียน จะเขียน 
6

  เฉยๆก็ได้ 

 
 

 

 

(0, 1) 

(1, 0) 

(0, -1) 

(-1, 0) จดุหมนุ 0

 

หมนุทวนเข็ม มมุเป็นบวก 

หมนุตามเข็ม มมุเป็นลบ 
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ค่า sin  และ cos  
 

 
( , )x y  เป็นจดุบนกราฟของวงกลม 1 หน่วย 

และจาก sin
1

y
y    

             cos
1

x
x    

จะได้วา่ cos( , ) ( s n )i,x y    
สรุป***** 
 cos  คือค่าของ x   
 และ sin  คือค่าของ y  
 
จากกราฟวงกลม 1 หน่วย 
                       1 1x          ดงันัน้ co1 1s    
                       1 1y          ดงันัน้ si1 1n    
 
 
 
 
 
 

(0, 1) 

(1, 0) 

(0, -1) 

(-1, 0) 

 

  

x  

y  

 

 

1 

cos( , ) ( s n )i,x y    
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ค่า sin , cos , tan    ที่ต าแหน่งต่างๆ ของวงกลม 
 

 
 

ที่ 0 0           0
sin 0, cos 1, tan 0

1
       

ที่ 90
2


           1

sin 1, cos 0, tan
0

     หาคา่ไม่ได้ 

ที่ 180          0
sin 0, cos 1, tan 0

1
      


 

ที่ 3
270

2


       1

sin 1, cos 0, tan
0

  


    หาคา่ไม่ได้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 cos

tan
cos

sin

sin

,Q 






  





 
 

1 sin cos

sin
tan

c s

,

o

Q  












 
 

3

ta

s

n

in cos

sin

cos

,Q



 





  

  
 

4 sin

sin
tan

co

c

, s

os

Q 








 



 

 
 

180  

90  

270  

0  
(1, 0) 

(0, 1) 

(-1, 0) 

(0, -1) 
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การหาค่า sin , cos , tan , cos , sec ,cotec       ของมุม   ต่างๆ 
วธีิการ***** 

1) หาต าแหน่งของมมุ   วา่อยูจ่ดุไหนของวงกลม 
2) sin (  หรือ )sin ( )  

 
           cos (  หรือ )cos( )  

 
tan (  หรือ ) tan ( )  

 
 1

cos
sin

ec


  

 1
sec

cos



  

      1
cot

tan



  

 
 
 
 

ดวูา่ต าแหน่งของมมุ  ให้  
คา่ tan  เป็นคา่   หรือ ค่า   

ถ้าเป็น   ใส ่   
ถ้าเป็น   ใส ่   

ขนาดของมมุเท่ากบั 

ขนาดของมมุแหลม 

ท่ีต าแหน่งของมมุ   

ท ากบัแกน x  

ดวูา่ต าแหน่งของมมุ  ให้  
คา่ cos  เป็นคา่   หรือ ค่า   

ถ้าเป็น   ใส ่   
ถ้าเป็น   ใส ่   

ขนาดของมมุเท่ากบั 

ขนาดของมมุแหลม 

ท่ีต าแหน่งของมมุ   

ท ากบัแกน x  

ดวูา่ต าแหน่งของมมุ  ให้  
คา่ sin  เป็นคา่   หรือ ค่า   

ถ้าเป็น   ใส ่   
ถ้าเป็น   ใส ่   

ขนาดของมมุเท่ากบั 

ขนาดของมมุแหลม 

ท่ีต าแหน่งของมมุ   

ท ากบัแกน x  
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สรุปสูตร 
สูตรที่ต้องเข้าใจ (เข้าใจวงกลมหน่ึงหน่วยแล้วไม่ต้องจ า!!!) 
1) sin ( ) sin     
2) cos( ) cos    
3) sin ( ) sin     
4) cos( ) cos      
5) sin ( ) sin      
6) cos( ) cos      
7) sin (2 ) sin      
8) cos(2 ) cos     
9) sin (2 ) sin     หรือ sin (2 ) sinn     เมื่อ n  เป็นจ านวนเตม็ 
10) cos(2 ) cos     หรือ cos(2 ) cosn     เม่ือ n  เป็นจ านวนเต็ม 
 
สูตรที่ต้องจ า 

1) sin (90 ) cos , cos(90 ) sin        (ถ้าsin cos BA  จะได้ว่า
2

A B


  ) 

2) tan (90 ) cot , cot (90 ) tan        (ถ้า tan cot BA  จะได้ว่า
2

A B


  ) 

 
3) 2 2sin cos 1    
4) 2 2tan 1 sec    
5) 2 21 cot cosec    
 

6) sin 2 2sin cos                 
2

2 tan
sin 2

1 tan





  

7) 2 2cos2 cos sin     
               22cos 1   
    21 2sin                   

2

2

1 tan
cos 2

1 tan










  

8) 
2

2 tan
tan 2

1 tan








 

 



www.TewLek.com เวบ็ติวเลขดอทคอม 

 8 

9) 3sin3 3sin 4sin     
10) 3cos3 4cos 3cos     

11) 
3

2

3tan tan
tan 3

1 3tan

 








 

 

12) 1 cos
sin

2 2

 
   

13) 1 cos
cos

2 2

 
   

14) 1 cos
tan

2 1 cos

 




 


 

 

15) tan tan
tan( )

1 tan tan

BA
A

A
B

B


 


  17) cot cot 1

cot( )
cot cot

B

A
B

A

B
A


 


 

16) tan tan
tan( )

1 tan tan

BA
A

A
B

B


 


  18) cot cot 1

cot( )
cot cot

B

A
B

A

B
A


 


 

 
19) sin( ) sin cos cos sinB B BA A A    
20) sin( ) sin cos cos sinB B BA A A    
21) cos( ) cos cos sin sinB B BA A A    
22) cos( ) cos cos sin sinB B BA A A    
23) sin( ) sin( ) 2sin cosA AB B BA     
 เกิดจากสมการท่ี 19)+20) 

24) sin( ) sin( ) 2cos sinA AB B BA     
 เกิดจากสมการท่ี 19)-20) 

25) cos( ) cos( ) 2cos cosA AB B BA     
 เกิดจากสมการท่ี 21)+22) 

26) cos( ) cos( ) 2sin sinA AB B BA     
 เกิดจากสมการท่ี 22)-21) 

27) sin sin 2sin cos
2 2

A B
BA

BA    
     

   
 

เกิดจากสมการท่ี 23) ตวัแปร A แทนด้วย (A+B)/2  ตวัแปร B แทนด้วย (A-B)/2 

28) sin sin 2cos sin
2 2

A B
BA

BA    
     

   
 

เกิดจากสมการท่ี 24) ตวัแปร A แทนด้วย (A+B)/2  ตวัแปร B แทนด้วย (A-B)/2 

29) cos cos 2cos cos
2 2

A B
BA

BA    
     

   
 

เกิดจากสมการท่ี 25) ตวัแปร A แทนด้วย (A+B)/2  ตวัแปร B แทนด้วย (A-B)/2 

30) cos cos 2sin sin
2 2

A B B
B

A
A

    
     

   
  

เกิดจากสมการท่ี 26) ตวัแปร A แทนด้วย (A+B)/2  ตวัแปร B แทนด้วย (A-B)/2 

 
Note 2 2sin (sin )   
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ตัวผกผันของฟังก์ชันตรีโกณ 
ฟังก์ชนัผกผนั โดเมน เรนจ์ (ต้องจ าให้ได้นะ!!!) 

arcsin xy   [ 1, 1]  [ , ]
2 2

 
  

 
arccos xy   [ 1, 1]  [0, ]  

 
arctan xy   ( , )   ( , )

2 2

 
  
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ฟังก์ชนัผกผนั โดเมน เรนจ์ (ต้องจ าให้ได้นะ!!!) 
arccos xy ec  ( , 1] [1, )     [ ,0) (0, ]

2 2

 
   

 
arcs xy ec  ( , 1] [1, )     [0, ) ( , ]

2 2

 
  

 
arccot xy   R  (0, )  

 
 
ความหมายส าคัญ  

arcsin xy   แปลวา่ sin y x  โดยที่ y[ , ]
2 2

 
  

arccos xy   แปลวา่ cos y x  โดยที่ y[0, ]  

arctan xy   แปลวา่ tan y x  โดยที่ y ( , )
2 2

 
  

 

arccos xy ec  แปลวา่ cosec y x  โดยที่ y[ ,0) (0, ]
2 2

 
   

arcsec xy   แปลวา่ sec y x  โดยที่ y[0, ) ( , ]
2 2

 
  

arccot xy   แปลวา่ cot y x  โดยที่ y (0, )  
 
Note  

1sinc nar six x , 1cosc sar cox x , 1tanc nar tax x  
1cosc cosar ec x ec x , 1secc car sex x , 1cotc tar cox x  
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กฎของไซน์ และ โคไซน์ 
ให้ ABC  เป็นสามเหลี่ยมใดๆ 

 
กฎของไซน์ 

จะได้วา่ sin sin sinB

b

C

c

A

a
   

 
กฎของโคไซน์ 
จะได้วา่ 2 2 2 2 cosba c bc A    

 2 2 2 2 cosab c ac B    
 2 2 2 2 cosac b ab C    

 
 

 

a  

b  

c  

C  

B  

A  


